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As Transformações de Möbius são funções de variáveis complexas que formam um
grupo com a composição e possuem diversas propriedades interessantes, como, por
exemplo, a preservação de ângulos entre curvas e a transformação de retas e circun-
ferências em retas ou circunferências. Além disso, as Transformações de Möbius re-
sultam da composição de Transformações Afins e da Transformação Recı́proca, que,
por sua vez, é uma composição da inversão na circunferência unitária e da Reflexão
no eixo real. Nesse sentido, este trabalho tem por objetivo apresentar um estudo deta-
lhado de como Transformações Afins, Reflexões e Inversões agem sobre os pontos do
plano complexo estendido, possibilitando uma melhor compreensão do comportamento
gráfico e das propriedades geométricas da Transformação de Möbius. Feito isso, de-
monstramos o Teorema Fundamental das Transformações de Möbius e o Princı́pio da
Simetria. O Teorema Fundamental diz que: existe uma única Transformação de Möbius
levando quaisquer três pontos distintos do plano complexo estendido em quaisquer três
pontos distintos do plano complexo estendido. Como consequência deste teorema, te-
mos que se C1 e C2 são duas circunferências, então sempre é possı́vel construirmos uma
Transformação de Möbius T tal que T (C1) = C2. Já o Princı́pio da Simetria nos diz que
Transformações de Möbius preservam pontos simétricos, ou seja, z e z∗ são simétricos
em relação a circunferência (ou reta) C se, e somente se T (z) e T (z∗) são simétricos
com respeito a circunferência (ou reta) T (C).
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