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Um Estudo das Transformacoes de Mobius no Plano Complexo Estendido sob a
Perspectiva da Composicao de Funcoes
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As Transformacdes de Mobius sdao fungdes de varidveis complexas que formam um
grupo com a composi¢do e possuem diversas propriedades interessantes, como, por
exemplo, a preservacao de angulos entre curvas e a transformacao de retas e circun-
feréncias em retas ou circunferéncias. Além disso, as Transformacdes de Mobius re-
sultam da composi¢ao de Transformagdes Afins e da Transformacgdo Reciproca, que,
por sua vez, € uma composicao da inversio na circunferéncia unitdria e da Reflexdao

no eixo real. Nesse sentido, este trabalho tem por objetivo apresentar um estudo deta-
lhado de como Transformacdes Afins, Reflexdes e Inversdes agem sobre os pontos do
plano complexo estendido, possibilitando uma melhor compreensdo do comportamento
gréfico e das propriedades geométricas da Transformagdo de Mdbius. Feito isso, de-
monstramos o Teorema Fundamental das Transformag¢des de Mébius e o Principio da
Simetria. O Teorema Fundamental diz que: existe uma unica Transformagao de Mdbius
levando quaisquer trés pontos distintos do plano complexo estendido em quaisquer trés
pontos distintos do plano complexo estendido. Como consequéncia deste teorema, te-
mos que se C'; e (s sdo duas circunferéncias, entdo sempre € possivel construirmos uma
Transformagdo de Mobius 7' tal que T'(C) = Cy. Ja o Principio da Simetria nos diz que
Transformagdes de Mobius preservam pontos simétricos, ou seja, z € z* sao simétricos
em relacdo a circunferéncia (ou reta) C' se, e somente se 7'(z) e T'(z*) sdo simétricos
com respeito a circunferéncia (ou reta) 7°(C).

Palavras-chave: Transformacdo de Mobius. Transformagdes Afins. Transformagao
Reciproca. Teorema Fundamental das Transformacdes de Mdbius. Principio da Sime-
tria.

'Universidade Federal de Lavras. grlalvarengal3@gmail.com
2Universidade Federal de Lavras, DMM. osnel @ufla.br



